Equation et inéquation du premier degrés a une inconnue

1 EQUATION DU PREMIER DEGRE A UNE INCONNUE

Définition 1 On appelle équation du premier degré & une inconnue x oute équation qui peul

s"derire sous la forme @ ax + b= 00od aet b som deux réels donnds,

Résoudre une équation c’est trouver toutes les solutions.

Exemples : Résolvons les équations suivantes :

1) 3 +2=x,/27 41 2) -"-';3__3= ]_11]:2-1 3) (x=23(x=1)=5 = x{x=-2)- (3 + x)
(/3 -/27)x=-1 =2 2y 15 @ex) X'= %= 2x+2-5 = xT-2x-3-x
(/3 -33 )x =-1 TR T T RIS T T x'-3x-3=x"-3x-3
23 x=-1 3x-6-2x=12-4 +x e ey m- 43
L] L, x-6=8+x Ox=0:

j{J Ox= 14_ _ ceci ¢st vraie pour toul réel x.
e 0= 14 impossible Tous les nombres réels sont
YL e P uniqus L'équation proposde n'a pas solutions de cette équation.
6 de solution.

de cette équation.

'2 EQUATION DE LA FORME (ax + b)(cx + d) = 0

- Un produit de facteurs est nul si ¢l seulement si 'un au moins des facteurs est nul.

Autrementdit:  « et £ sont deux nombres réels : @@= 0 signific : @ =0 ou 8 =0,

I I”""I.!." 2 a, b el csontdes nombres réels,

|
Les solutions de 1'équation (ax +b){ex + d) = 0 sont les solutions des deux dquations : ax+b=0 et cy+d=0,

Exemple : Résolvons I'équation : 2 -+ D=0
Ona: (xy2=3(-x+4/3)=0

¢'est-ii-dire : xW2-3=0 ou ~-x+/3=0
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Equation et inéquation du premier degrés a une inconnue

xf2-3=0 on —x4+/3 =0
x=fe  ow x=f3
= l"éi on  x=+3
) g . 3% -
Cette équation admet done deux solutions : 5o f3.

'3 INEQUATION DU PREMIER DEGRE A UNE INCONNUE

Définition 2 On appelle inéquation du premier degré i une inconnue x wute inégquation qui peut

5" derire gous la forme @ ax+b =0 ou ax+b <0, odaetbsont deux réels donnés.

Résoudre une indquation, c'est déterminer toules ses solutions.

Exemples : Résolvons les inéquations suivantes :

I) dx+3< 1 2) -2x <3
dx <1-3 4. ¢=] i
2 13'@':“.‘1‘} it:-:lr_z_{ﬂ}
4 =2
<-d M
+ 2

Les solutions de cefte indquation
sont les nombres réels supérieurs

ou égaux & - %— :

Les solutions de cette inéquation
gont les nombres réels sirctement

S _1
inférieurs & 5

-

-
] b 1] > "ot
5 9

"4 MISE EN EQUATION OU EN INEQUATION D'UN PROBLEME

Pour résoudre un problime, on respecte les élapes suivanies:

1 Choix de linconnue.
2 Mise en équation ou en inéquation (on traduit chaque donnée en fonction de linconnue) .

3 Résolution de Iéquation ou de linéquation.

@ Vérification et interprétation du résuliat.
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Pratique : equation et inéquation du ler degres

1 RESOUDRE UNE EQUATION EN FACTORISANT

r W Résoudre chacune des équations sulvantes ;

® /2-1-4x*2 +dx=0,
@ 9*-12+4=3.

A Résolution de 'équation @ (x/2 -1 }1 ~dxt T +dx=10.

Si un facteur commun existe, ¢a ne peut ére : xy2 — 1

Ainsi I'équation devient :  (xy/2 - 1)*=dx(xy/2 -11=0
(V2 - D[(xy2 - 1) - 4x]=0
(V2 -D[(V2-Hx-1]=0

Ce produit est nul lorsque : xy/2 -1=0 ou (W2-4)x-1=0

2 =1 o (W2 -4)x =1
=E " g5
2 -4-y2
=T Hl X = M-

Donc les solutions de I'équation sont : ;"'? et - %- g -

@ Résolution de I'équation : 9x* - 12v+4=3,

On constate que le premier membre de cette équation est une identité remarquable
de la forme - a* - 2ab + b

L'équation devient:  (3x=2)" = (/3 )
On sait que : a* = b? signific que a=bou a = -b.

Donc - 3c-2=,3 ol Ix=2 =--.-"r§
I =2+,3 ou 3x=2-/3

2+43 2-43

=T ou =




Pratique :Problemes

2| RESOUDRE UN PROBLEME

!

La somme des figes d'une personne P, de sa mére et de sa grand-mére ¢st 135 ans.
La grand-mire a le triple de "ige de la mire et 'ige de P est la moitié de celui de la mére .

Quel est I'ige de chacune de ces personnes ?
A

Clroix de Uinco : Soit x Mge de la mire. contraire de "age : ; )
¢ e ERE LR Bicn souvent I'énoncé du probléme impose
x doit &re strictement positif. - T

des contraintes copcemant linconmis

2 Mise en équation : ' ige de la grand-mire esq 3x,
Lige de la personne P est '%‘..l‘ on oblient 'equation x + 3x + -_!L,-x = 135

@ Résolution de 'équation : %+ 3x+ 5 x=135
Mone : 4.!.'1"—]2- ¥=133
ety _ 270
Sats o 5
9y =270
x =30,
@ Retour an probléme (vérification) 30+3x3ﬂ+% ¥ 30=30+9%+ 15=135
Conclusion :  L'ige de la mére est 30 ans, celui de la grand-mére est % ans et Pa 15 ans.

EFGH est un rectangle {voir figure).

- i : e e
ABC est un triangle équilatéral de cdeé x. :":
c

x est un réel strictement supéricur i 4. 2 LI -
Déterminer les valeurs de « pour lesquelles le périmétne
x=4
du rectangle est strictement inférieur i celui du iriangle.
H G

\ B ) i L | . ) J

Le périméire du rectangle EFGH est: 2[(x+ D+ (x - )] =2(2¢ - 3) =dx - 6.
Le périmitre du triangle ABC est . 3x .
On obtient ainsi l'inéquation :  4x - 6 < 3x

done: dx-3x<6 clesta-dire: x<6

Comme 4 <x , alors les valeurs que peut prendre x sont strictement comprises entre 4 et 6: 4<x <6,



