TRIGONOMETRIE partie 1.
( S.EL MOUMNTI)

1) Le radian et le cercle trigonométrique 0

1) Soit un cercle C de centre O et de rayon 1.

On appelle radian (rad) la mesure de l'angle au centre interceptant un
arc de longueur 1.

2) On appelle cercle trigonométrique tout cercle de centre O et de
rayon 1 muni d’un point d’origine I et orienté dans le sens direct (sens
contraire des aiguilles d’une montre).

3) Relation entre radians et degrés :

X y
— — ———  xenradian ety en degrés

T 180

4) Correspondance radians / degrés :

xenrad |0 n n n n i 21
6 4 3 2

yen 0° 30° |45° 60° |90° 180° | 360°

degrés

11) Abscisse curviligne d’un point sur le cercle trigonométrique :

Tout point M du cercle trigonométrique posséde des abscisses curvilignes de la forme:. « +
2kmt aveck €Z. (aestlalongueurdel’arc)

Deux abscisses x et x' d'un méme point vérifient : x - x’ = 2k .
On écrit x=x"[2n]. Eton lit ( x congrue a x modulo 2tm)

L’abscisse curviligne principale appartient a l'intervalle |-m, m].

I11) Relation de Chasles

1)Soit [0x) , [Oy). Et [ Oz) trois demi-droites d’origine O

.Ona: (0x ;0y)+ (0y;0z) = (0x;0z) [2m]



(0x ;0y) = —(0y;0x) [2m]
2) L’angle orienté des vecteurs i et v dans cet ordre estnoté (u;7v’) .
Ona.: W;v)+ @W;w)= (;w) [2r] ( Relation de Chasle)

@W;u)= —@;v) [2m]

(=i, 7)) = (ii.7) + 7 + 2k

(i, —%) = (i, 7) + 7 + 2km
(—ii, —7) = (il ) + 2kn

1V) Rapports trigonométriques

Pour un réel x il existe un point M du cercle trigonométrique. J |

cos(x) est I'abscisse de M et sin(x) est son ordonnée.

-Soit (A) la droite tangente a (C) en 1
SiM=Jet M #J " alors la droite (OM) coupe la tangente (A) en un point T

Le nombre réel IT I’abscisse de T sur I’axe (A)estLa
tangente du nombre réel x et on note tan x.

tan x existe ssi:x + —§+ km.avec k € Z.

La cotangente de x est le nombre réel x noté cotant x et on a :

cotanx =
tan x
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Propriétés :
Pour tout nombre réel x,on a:
1) -1<cos(x)<1. et. -1<sin(x)<1
2) cos*(x) +sin?(x) =1
3) cosx=cos(x+2kn)ouke Z
4) sinx = sin(x+2km) ou k entier relatif

5) Six ig-i—kﬂ. aveck € Zalorstanx = S

COsSX

6) Six # g + kn. aveck Z alorstan(x + kw) = tan x.

2 _ 1 . E
7) 1+ (tanx)? = sz SiX # 5 + K.
8) cos(—x)=cosx et sin(—x)= —sinx
9) cos(mt+x)=—cosx et sin (M+x)= —sinx
10) cos(mM—x)=—cosx et sin (T—x) = sinx
¥ . . T
11) cos(5+x)=—smx et sin (E+x)=cosx

12) cos(g—x)=sinx et sin (g—x)=cosx

13) tan(mT—x) =—tanx et tan (T+x) = tanx avec X ¢g+k1'[.




